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Àíîòàö³ÿ. Ðîçãëÿíóòî ³íòåðïîëÿö³éíó çàäà÷ó Åðì³òà â Åâêë³äîâîìó ïðîñòîð³ ó âèïàäêó,
êîëè çàäàíî çíà÷åííÿ ôóíêö³¿ áàãàòüîõ çì³ííèõ òà çíà÷åííÿ ¿¿ äèôåðåíö³àë³â Ãàòî ïåðøî-
ãî òà äðóãîãî ïîðÿäêó ó âóçëàõ ³íòåðïîëÿö³¿. Ïîêàçàíî, ùî ïîñòàâëåíà çàäà÷à ó ñê³í÷åí-
íîâèì³ðíîìó Åâêë³äîâîìó ïðîñòîð³ ìàº ºäèíèé ðîçâ’ÿçîê ì³í³ìàëüíî¿ íîðìè, ïîðîäæåíî¿
ñêàëÿðíèì äîáóòêîì ³ç Ãàóñîâîþ ì³ðîþ. Îäåðæàíî óìîâè ³íâàð³àíòíî¿ ðîçâ’ÿçóâàíîñò³ òà
ºäèíîñò³ ðîçâ’ÿçêó çàäà÷³.

Êëþ÷îâ³ ñëîâà: ³íòåðïîëÿö³éíèé ïîë³íîì Åðì³òà, äèôåðåíö³àë Ãàòî, Ã³ëüáåðò³â ïðîñò³ð,
Åâêë³ä³â ïðîñò³ð, ì³í³ìàëüíà íîðìà.

ÂÑÒÓÏ

²íòåðïîëÿö³ÿ ôóíêö³é áàãàòüîõ çì³ííèõ º âàæëèâîþ äëÿ òåîðåòè÷íèõ òà ïðè-

êëàäíèõ çàäà÷. Íà ïðàêòèö³ äîñèòü ÷àñòî òðàïëÿþòüñÿ âèïàäêè, êîëè áðàêóº

³íôîðìàö³¿ ïðî äîñë³äæóâàíèé îá’ºêò (÷è ïðîöåñ), òîáòî çàäà÷à º íåäîâèçíà-

÷åíîþ. Ó ö³é ñòàòò³ ðîçãëÿíóòî ðîçâ’ÿçàííÿ ³íòåðïîëÿö³éíî¿ çàäà÷³ Åðì³òà

â óìîâàõ íåäîâèçíà÷åíîñò³.

Ó ìîíîãðàô³ÿõ [1, 2] ïîáóäîâàíî îñíîâè òåîð³¿ ³íòåðïîëÿö³¿ îïåðàòîð³â

(ó çàãàëüíîìó âèïàäêó íåë³í³éíèõ): çíàéäåíî íåîáõ³äí³ òà äîñòàòí³ óìîâè ³ñíó-

âàííÿ ³íòåðïîëÿíò³â Ëàãðàíæà, Åðì³òà òà Åðì³òà–Á³ðêõîôà ó Ã³ëüáåðòîâîìó òà

âåêòîðíîìó ïðîñòîðàõ; ïîáóäîâàíî âñþ ìíîæèíó â³äïîâ³äíèõ ³íòåðïîëÿö³éíèõ

ïîë³íîì³â, çíàéäåíî ³íòåðïîëÿíò Ëàãðàíæà ì³í³ìàëüíî¿ íîðìè, ïîðîäæåíî¿ ñêà-

ëÿðíèì äîáóòêîì ³ç Ãàóñîâîþ ì³ðîþ [3]. Ó ðîáîò³ [4] ó Ã³ëüáåðòîâîìó ïðîñòîð³

äîâåäåíî òåîðåìó ïðî ³ñíóâàííÿ ³íòåðïîëÿö³éíîãî ïîë³íîìà Åðì³òà ì³í³ìàëüíî¿

íîðìè òà ïîêàçàíî, ùî â³í ìàº âëàñòèâ³ñòü àñèìïòîòè÷íîãî çáåðåæåííÿ

ïîë³íîì³â â³äïîâ³äíîãî ñòåïåíÿ òîä³, êîëè çàäàíî çíà÷åííÿ íåë³í³éíîãî îïåðàòî-

ðà ó âóçëàõ òà éîãî ïåðøèõ äèôåðåíö³àë³â Ãàòî â íèõ. Àíàëîã³÷íó çàäà÷ó

ó ñê³í÷åííîâèì³ðíîìó Åâêë³äîâîìó ïðîñòîð³ Ek ðîçãëÿíóòî ó [5] òà ïîêàçàíî,

ùî âîíà ìàº ºäèíèé ðîçâ’ÿçîê ì³í³ìàëüíî¿ íîðìè â óìîâàõ íåäîâèçíà÷åíîñò³.

Âîäíî÷àñ öÿ çàäà÷à º ³íâàð³àíòíî ðîçâ’ÿçíîþ, òîáòî ìàº ðîçâ’ÿçîê äëÿ áóäü-ÿêèõ

çíà÷åíü îïåðàòîðà ó âóçëàõ òà çíà÷åíü éîãî ïåðøèõ äèôåðåíö³àë³â Ãàòî.

Öÿ ñòàòòÿ º ïðîäîâæåííÿì ðîáîòè [5].

Çàóâàæèìî, ùî äëÿ ïîáóäîâè ³íòåðïîëÿö³éíîãî ïîë³íîìà äëÿ ôóíêö³é áàãàòüîõ

çì³ííèõ ó ðàç³ âèêîðèñòàííÿ êëàñè÷íèõ ³íòåðïîëÿö³éíèõ ôîðìóë [6] ìîæíà çàñòî-

ñóâàòè òàêèé ï³äõ³ä: ñïî÷àòêó áóäóþòü ³íòåðïîëÿíò ñòåïåíÿ n çà îäí³ºþ çì³ííîþ,

à ðåøòó çì³ííèõ ô³êñóþòü, äàë³ ó öåé ñïîñ³á çàñòîñîâóþòü ³íòåðïîëÿö³éí³ ôîðìóëè

çà êîæíîþ çì³ííîþ. Â ðåçóëüòàò³ ó ïðîñòîð³ Ek îäåðæèìî ³íòåðïîëÿö³éíèé

ïîë³íîì ñòåïåíÿ k n . Äëÿ ºäèíîñò³ ðîçâ’ÿçêó º íåîáõ³äíèì âèêîíàííÿ óìîâè
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, äå m — ê³ëüê³ñòü âóçë³â ³íòåðïîëÿö³¿. Ïðè öüîìó âèíèêàþòü ñêëàä-

íîù³ ï³ä ÷àñ ¿õíüîãî âèáîðó. Íà â³äì³íó â³ä êëàñè÷íèõ ³íòåðïîëÿö³éíèõ ôîðìóë [6]

³íòåðïîëÿíòè, ïîáóäîâàí³ â [1, 2, 4] ìàþòü ñòåï³íü n. Ó ðîáîòàõ [1, 2] ó Ã³ëüáåðòî-

âîìó ïðîñòîð³ ñòåï³íü ³íòåðïîëÿö³éíîãî ïîë³íîìà n òà ê³ëüê³ñòü âóçë³â m íå ïîâ’ÿ-

çàí³ ì³æ ñîáîþ, à â [5] çàçíà÷åíî, ùî ó âèïàäêó íåäîâèçíà÷åíîñò³ äëÿ ºäèíîñò³ ðîç-
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