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Àíîòàö³ÿ. Ââåäåíî ïîíÿòòÿ ïðèêëàäíî¿ àëãåáðè ìíîæèí, ñòàíäàðòíîãî äèç’þíêòèâíîãî
áàçèñó ïðèêëàäíî¿ àëãåáðè ìíîæèí ³ îïèñàíî àëãîðèòì ïîáóäîâè ñòàíäàðòíîãî äèç’þí-
êòèâíîãî áàçèñó, ÿêèé çà àíàëîã³ºþ ç àëãîðèòìîì Áóõáåðãåðà â òåîð³¿ ïîë³íîì³àëüíèõ
³äåàë³â ³ àëãîðèòìîì Êíóòà–Áåíäèêñà â òåîð³¿ íàï³âãðóï íàçèâàºòüñÿ àëãîðèòìîì êðèòè÷-
íî¿ ïàðè/ïîïîâíåííÿ. Íàâåäåíî ïðèêëàäè ð³çíèõ ïðèêëàäíèõ àëãåáð ìíîæèí, äî ÿêèõ íàëå-
æàòü àëãåáðà ñê³í÷åííèõ ìíîæèí â ðåàë³çàö³¿ íà âïîðÿäêîâàíèõ ñïèñêàõ, àëãåáðà Ëåáåãà
ìíîæèí íà ÷èñëîâ³é îñ³, àëãåáðà ë³í³éíèõ íàï³âàëãåáðà¿÷íèõ ìíîæèí íà ïëîùèí³, àëãåáðà
ê³ë íà ïëîùèí³, íàçâàíà àëãåáðîþ Åéëåðà. Ðîçãëÿíóòî òàêîæ ðåàë³çàö³¿ àëãîðèòìó êðèòè÷-
íî¿ ïàðè/ïîïîâíåííÿ ó öèõ ïðèêëàäíèõ àëãåáðàõ ìíîæèí. Îñíîâíèé ðåçóëüòàò ðîáîòè ïî-
ëÿãàº â òîìó, ùî íàÿâí³ñòü ñòàíäàðòíîãî äèç’þíêòèâíîãî áàçèñó äàº çìîãó áóäóâàòè åôåê-
òèâí³ çà ÷àñîì (ïîë³íîì³àëüí³) àëãîðèòìè ðîçâ’ÿçàííÿ îñíîâíèõ ïðîáëåì ó ïðèêëàäíèõ àë-
ãåáðàõ ìíîæèí, òàêèõ ÿê ïðîáëåìà ïðåäñòàâëåííÿ, ïðîáëåìà íàëåæíîñò³, ïðîáëåìà
ïîð³âíÿííÿ òîùî. Àëãîðèòìè â àëãåáð³ ë³í³éíèõ íàï³âàëãåáðà¿÷íèõ ìíîæèí íà ïëîùèí³ òà
àëãåáð³ Åéëåðà íà ïëîùèí³ î÷åâèäíèì ÷èíîì ìîæíà ïîøèðèòè íà á³ëüø çàãàëüí³ ïðè-
êëàäí³ àëãåáðè ìíîæèí.

Êëþ÷îâ³ ñëîâà: ïðèêëàäíà àëãåáðà ìíîæèí, àëãîðèòì êðèòè÷íî¿ ïàðè/ïîïîâíåííÿ,
êîìá³íàòîðíà ãåîìåòð³ÿ, ïðîáëåìà íàëåæíîñò³.

Ïðèñâÿ÷óºòüñÿ ñâ³òë³é ïàì’ÿò³ àêàäåì³êà
Îëåêñàíäðà Àäîëüôîâè÷à Ëåòè÷åâñüêîãî

ÂÑÒÓÏ

Ó ñòàòò³ ðîçãëÿäàþòüñÿ äåÿê³ çàäà÷³ êîìá³íàòîðíî¿ ãåîìåòð³¿, ðîçâ’ÿçàííÿ ÿêèõ
´ðóíòóºòüñÿ íà âèêîðèñòàíí³ àëãîðèòìó, ÿêèé çà àíàëîã³ºþ ç àëãîðèòìàìè
Áóõáåðãåðà [1, 2] òà Êíóòà–Áåíä³êñà [3] ìîæíà íàçâàòè àëãîðèòìîì êðèòè÷íî¿
ïàðè/ïîïîâíåííÿ (çîêðåìà, öå çàäà÷à íàëåæíîñò³). Ôîðìóëþâàííÿ çàäà÷, ùî
ðîçãëÿäàþòüñÿ, ïðèðîäíèì ÷èíîì âèêîðèñòîâóþòü êîíêðåòí³ àëãåáðè ãåîìåò-
ðè÷íèõ ìíîæèí, ÿê³ â ðîáîò³ íàçâàíî ïðèêëàäíèìè àëãåáðàìè ìíîæèí. Öå
àëãåáðà ñê³í÷åííèõ ìíîæèí, àëãåáðà Ëåáåãà ìíîæèí íà ÷èñëîâ³é îñ³, àëãåáðà
íàï³âàëãåáðà¿÷íèõ ë³í³éíèõ ìíîæèí íà ïëîùèí³, àëãåáðà ê³ë íà ïëîùèí³
(òî÷í³ âèçíà÷åííÿ íàâåäåíî ó ðîçä. 2).

Àëãîðèòì êðèòè÷íî¿ ïàðè/ïîïîâíåííÿ íàáóâ ïîøèðåííÿ â êîíñòðóêòèâí³é
òåîð³¿ ïîë³íîì³àëüíèõ ³äåàë³â. Éîãî àâòîð — Á. Áóõáåðãåð [1, 2] çàñòîñóâàâ öåé
àëãîðèòì äëÿ ïîáóäîâè áàçèñó ³äåàëó ê³ëüöÿ ïîë³íîì³â, ÿêå ìàº «õîðîø³» âëàñ-
òèâîñò³. Ö³ áàçèñè íàçèâàþòü áàçèñàìè Ãðåáíåðà. ßêùî áàçèñ Ãðåáíåðà ³äåàëó I

ïîáóäîâàíî, áàãàòî êëàñè÷íèõ çàäà÷ òåîð³¿ ïîë³íîì³àëüíèõ ³äåàë³â ìîæíà ðîç-
â’ÿçàòè åôåêòèâíî. Öå, íàïðèêëàä, çàäà÷à íàëåæíîñò³ f I� , çàäà÷à ïîð³âíÿííÿ
I J� òà ³íø³ çàäà÷³. Ôàêòè÷íî ìåòîä áàçèñ³â Ãðåáíåðà ñòàâ îñíîâíèì ìåòîäîì
êîíñòðóêòèâíî¿ òåîð³¿ ïîë³íîì³àëüíèõ ³äåàë³â (äèâ., íàïðèêëàä, [4, 5]).

Àëãîðèòì ïîïîâíåííÿ, çíàíèé ÿê àëãîðèòì Êíóòà–Áåíä³êñà [3], âèêîðèñòî-
âóºòüñÿ ó òåîð³¿ íàï³âãðóï ç âèçíà÷àëüíèìè ñï³ââ³äíîøåííÿìè ³ â òåîð³¿ ñèñòåì ïå-
ðåïèñóâàííÿ òåðì³â äëÿ ïîáóäîâè ìíîæèíè âèçíà÷àëüíèõ ñï³ââ³äíîøåíü, ÿêîþ ïî-
ñëóãîâóþòüñÿ â åôåêòèâíèõ àëãîðèòìàõ áàãàòüîõ ïðèêëàäíèõ çàäà÷ [6, 7].

Ó çàäà÷àõ ïðèêëàäíèõ àëãåáð ìíîæèí, ÿê³ ðîçãëÿäàþòüñÿ ó ö³é ðîáîò³, àëãî-
ðèòì êðèòè÷íî¿ ïàðè/ïîïîâíåííÿ âèêîðèñòîâóºòüñÿ äëÿ ïîáóäîâè áàçèñó àëãåá-
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