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Àíîòàö³ÿ. Äîñë³äæåíî äåÿê³ àñèìïòîòè÷í³ âëàñòèâîñò³ ðîçâ’ÿçê³â äèôåðåíö³àëüíèõ
ð³âíÿíü åë³ïòè÷íîãî òèïó ç âèêîðèñòàííÿì ìåòîä³â òåîð³¿ íàáëèæåíü. Ðîçãëÿíóòî àïðîêñè-
ìàö³éí³ õàðàêòåðèñòèêè îïåðàòîð³â òèïó Ïóàññîíà ÿê ðîçâ’ÿçê³â äèôåðåíö³àëüíèõ ð³âíÿíü
âèùèõ ïîðÿäê³â íà óçàãàëüíåíèõ êëàñàõ Ãåëüäåðà â ð³âíîì³ðí³é ìåòðèö³. Ðîçâ’ÿçàíî çàäà-
÷ó Êîëìîãîðîâà–Í³êîëüñüêîãî (ó òåðì³íîëîã³¿ Î.². Ñòåïàíöÿ) ïðî çíàõîäæåííÿ âåðõíüî¿
ìåæ³ â³äõèëåíü ôóíêö³é, âèçíà÷åíèõ çà äîïîìîãîþ ìîäóëÿ íåïåðåðâíîñò³, â³ä îïåðàòîð³â
Àáåëÿ–Ïóàññîíà òà Ãàóññà–Âåéºðøòðàññà â ìåòðèö³ ïðîñòîðó C . Çãàäàí³ îïåðàòîðè º
îäíèì ç åôåêòèâíèõ ³íñòðóìåíò³â äîñë³äæåííÿ ìàòåìàòè÷íèõ ìîäåëåé, ÿê³ âèíèêàþòü ï³ä
÷àñ ðîçâ’ÿçàííÿ áàãàòüîõ ïðèêëàäíèõ îïòèì³çàö³éíèõ çàäà÷.

Êëþ÷îâ³ ñëîâà: îïòèì³çàö³éí³ âëàñòèâîñò³ ôóíêö³é, àïðîêñèìàö³éí³ õàðàêòåðèñòèêè, çàäà-
÷à Êîëìîãîðîâà–Í³êîëüñüêîãî, îïåðàòîð Àáåëÿ–Ïóàññîíà, îïåðàòîð Ãàóññà–Âåéºðøòðàññà,
êëàñè Ãåëüäåðà.

ÂÑÒÓÏ

Ç íàãîäè 100-ð³÷÷ÿ ç äíÿ íàðîäæåííÿ Â³êòîðà Ìèõàéëîâè÷à Ãëóøêîâà — â÷å-
íîãî, ÿêîãî â 1996 ð. çã³äíî ç ð³øåííÿì êîìï’þòåðíîãî òîâàðèñòâà IEEE
áóëî îô³ö³éíî âèçíàíî ï³îíåðîì ³íôîðìàö³éíèõ òåõíîëîã³é, î÷³ëüíèêà íàóêîâî¿
øêîëè ê³áåðíåòèêè òà çàñíîâíèêà ²íñòèòóòó ê³áåðíåòèêè ÀÍ ÓÐÑÐ, íå ìîæíà
íå çãàäàòè éîãî çàñàäíè÷îãî âêëàäó â ñòâîðåííÿ òà ïîøèðåííÿ àâòîìàòèçîâà-
íèõ ñèñòåì êåðóâàííÿ òåõíîëîã³÷íèìè ïðîöåñàìè (ÀÑÊ ÒÏ). Àëå, ÿê çàçíà÷àâ
àêàäåì³ê Ãëóøêîâ, ñòâîðåííÿ ÀÑÊ íåâ³ä’ºìíå â³ä ïîñòàíîâêè òà ðîçâ’ÿçàííÿ
çàäà÷ îïòèì³çàö³¿. Íà éîãî äóìêó, ï³ä ÷àñ ðîçâ’ÿçàííÿ çàäà÷ êåðóâàííÿ íà åëåê-
òðîííèõ îá÷èñëþâàëüíèõ ìàøèíàõ îñîáëèâå ì³ñöå ïîñ³äàþòü ïðîáëåìè
îïòèì³çàö³¿. Â³í ââàæàâ, ùî â ïðîöåñ³ îïòèì³çàö³¿ ïîòð³áíî âèáèðàòè òàêèé
âàð³àíò êåðóâàííÿ, çà ÿêîãî äîñÿãàºòüñÿ ì³í³ìàëüíå àáî ìàêñèìàëüíå çíà÷åííÿ
äåÿêîãî êðèòåð³þ, ùî õàðàêòåðèçóº ÿê³ñòü êåðóâàííÿ [1]. Ó ïîäàëüøîìó ðîáîòè
â ãàëóç³ ìåòîä³â îïòèì³çàö³¿ àêòèâíî ïðîâîäèëèñÿ â ²íñòèòóò³ ê³áåðíåòèêè
ó÷íÿìè àêàäåì³êà Ãëóøêîâà (Þ.Ì. ªðìîëüºâèì, Â.Ñ. Ìèõàëåâè÷åì, Á.Ì. Ïøå-
íè÷íèì, ².Â. Ñåðã³ºíêî, À.Î. ×èêð³ºì, Â.Â. Øêóðáîþ, Í.Ç. Øîðîì òà ³í.), ùî
çóìîâèëî ñòâîðåííÿ óêðà¿íñüêî¿ øêîëè ìåòîä³â îïòèì³çàö³¿, ÿêà áóëà âèçíàíà
íå ëèøå íà â³ò÷èçíÿíèõ òåðåíàõ, à é íàóêîâöÿìè ³íøèõ êðà¿í.

Ó øèðîêîìó êîë³ ïðèêëàäíèõ îïòèì³çàö³éíèõ çàäà÷ ÿê ìàòåìàòè÷í³ ìîäåë³ âè-

íèêàþòü ñèñòåìè äèôåðåíö³àëüíèõ ð³âíÿíü âèùèõ ïîðÿäê³â [2–4]. Ó çàïðîïîíî-

âàí³é ðîáîò³ ðîçãëÿíóòî ïðîáëåìó âèêîðèñòàííÿ ãëàäê³ñíèõ õàðàêòåðèñòèê

ôóíêö³é äëÿ ðîçâ’ÿçàííÿ òàêèõ çàäà÷. Îñîáëèâî öå ñòîñóºòüñÿ âèïàäêó, êîëè

ïîòð³áíî äîñë³äæóâàòè àñèìïòîòè÷í³ âëàñòèâîñò³ ðîçâ’ÿçê³â äèôåðåíö³àëüíèõ

ð³âíÿíü âèùèõ ïîðÿäê³â [5–8]. Òàê, ï³ä ÷àñ çíàõîäæåííÿ ïîõèáêè â³äõèëåííÿ ïîáó-

äîâàíî¿ ìàòåìàòè÷íî¿ ìîäåë³ â³ä ðåàëüíîãî äîñë³äæóâàíîãî ïðîöåñó äîâîäèòüñÿ

îïåðóâàòè àñèìïòîòè÷íèìè îö³íêàìè, ÿê³ íå çàâæäè äàþòü áàæàíèé ðåçóëüòàò.

ßê îäèí ³ç ìîæëèâèõ âàð³àíò³â äëÿ óñóíåííÿ òàêèõ íåòî÷íîñòåé ï³ä ÷àñ çíàõîäæåí-

íÿ ïîõèáîê ïðîïîíóºòüñÿ âèêîðèñòîâóâàòè ãëàäê³ñí³ õàðàêòåðèñòèêè ôóíêö³é.
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