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Àíîòàö³ÿ. Ðîçãëÿíóòî îïòèì³çàö³éí³ ïåðåòâîðåííÿ àëãîðèòìó ïîáóäîâè ì³í³ìàëüíî¿ ïî-
ðîäæóâàëüíî¿ ìíîæèíè ðîçâ’ÿçê³â ñèñòåì ë³í³éíèõ îäíîð³äíèõ ð³âíÿíü ó ìíîæèí³ íàòó-
ðàëüíèõ ÷èñåë. Îïèñàíî îñîáëèâîñò³ òàêèõ ñèñòåì ë³í³éíèõ îäíîð³äíèõ ð³âíÿíü, îá´ðóí-
òîâàíî îïòèì³çàö³éí³ ïåðåòâîðåííÿ òà íàâåäåíî ïðèêëàäè ðîáîòè àëãîðèòìó äî ³ ï³ñëÿ çà-
ñòîñóâàííÿ îïòèì³çàö³éíèõ ïåðåòâîðåíü. Çàñòîñóâàííÿ àëãîðèòìó ïðî³ëþñòðîâàíî
ïðèêëàäàìè àíàë³çó âëàñòèâîñòåé ìåðåæ Ïåòð³ òà ïîáóäîâè ìíîæèíè áàçèñíèõ ðîçâ’ÿçê³â
ó ïîëÿõ êîìïëåêñíèõ, ä³éñíèõ, ðàö³îíàëüíèõ ÷èñåë òà ó ñê³í÷åííèõ ïîëÿõ.

Êëþ÷îâ³ ñëîâà: ñèñòåìè ë³í³éíèõ ð³âíÿíü, àëãîðèòìè, ðîçâ’ÿçêè, îïòèì³çàö³ÿ, ñêëàäí³ñòü.

ª áàãàòî çàäà÷, ÿê³ çâîäÿòüñÿ äî ðîçâ’ÿçàííÿ ñèñòåì ë³í³éíèõ ð³âíÿíü (ÑËÐ) [1, 2],

ùî çóìîâèëî ïîÿâó áàãàòüîõ ìåòîä³â ¿õíüîãî ðîçâ’ÿçàííÿ. Îñîáëèâå ì³ñöå ó öüîìó

ïåðåë³êó ïîñ³äàþòü ñèñòåìè ë³í³éíèõ îäíîð³äíèõ ð³âíÿíü (ÑËÎÐ), êîåô³ö³ºíòè

ÿêèõ íàëåæàòü ê³ëüöþ ö³ëèõ ÷èñåë Z , à ¿õí³ ðîçâ’ÿçêè øóêàþòü ó ìíîæèí³ íàòó-

ðàëüíèõ ÷èñåë N . Á³ëüøå ñòîë³òòÿ òîìó áóëî âñòàíîâëåíî, ùî ÑËÎÐ òàêîãî

òèïó ìàþòü ñê³í÷åííèé áàçèñ ìíîæèíè âñ³õ ðîçâ’ÿçê³â [3, 4], àëå àëãîðèòìó ïî-

áóäîâè òàêîãî áàçèñó íå áóëî (òîä³ ùå íå ³ñíóâàëî ³ ñàìîãî ïîíÿòòÿ «àëãî-

ðèòì»). Äîñë³äæåííÿ ç ïîøóêó àëãîðèòì³â ðîçâ’ÿçàííÿ ÑËÎÐ âåëèñÿ ïîñò³éíî,

àëå îñîáëèâà àêòèâí³ñòü â öüîìó íàïðÿì³ ïî÷àëàñÿ ó 80-õ ðîêàõ 20-ãî ñòîë³òòÿ

ó çâ’ÿçêó ç ðîáîòàìè ç ïîáóäîâè ïðóâåð³â äëÿ òåîð³é ïåðøîãî ïîðÿäêó. Ïîáóäîâà

ïðóâåð³â ïîòðåáóâàëà ðîçâ’ÿçàííÿ ïðîáëåìè óí³ô³êàö³¿ òåðì³â ó àñîö³àòèâíî-êîìó-

òàòèâíèõ òåîð³ÿõ ïåðøîãî ïîðÿäêó, ÿêà çâîäèëàñÿ äî ðîçâ’ÿçàííÿ ÑËÎÐ ó ìíî-

æèí³ N . Öå çóìîâèëî ïîÿâó àëãîðèòì³â ðîçâ’ÿçàííÿ îäíîãî ë³í³éíîãî îäíîð³äíîãî

ð³âíÿííÿ (ËÎÐ) [5], ÑËÎÐ [6–9] òîùî. Â ê³íö³ 20-ãî ñòîë³òòÿ áóëî ðîçðîáëåíî

TSS-ìåòîä ³ àëãîðèòì ðîçâ’ÿçàííÿ CËÎÐ ó ìíîæèí³ N äëÿ àíàë³çó ìåðåæ Ïåòð³

(ÌÏ) [10]. Àëãîðèòì, ïîáóäîâàíèé íà TSS-ìåòîä³, îïèñàíî â ìîíîãðàô³¿ [11]. Â³í

çàñòîñîâíèé äëÿ ðîçâ’ÿçàííÿ ñèñòåì ë³í³éíèõ îáìåæåíü òèïó ð³âíîñòåé ³ íåð³âíîñ-

òåé. Îñîáëèâ³ñòþ öüîãî àëãîðèòìó º òå, ùî ï³ä ÷àñ ïîøóêó ðîçâ’ÿçê³â ÑËÐ íå âè-

êîðèñòîâóþòü îïåðàö³þ ä³ëåííÿ çà âèíÿòêîì ñêîðî÷åííÿ íà íàéá³ëüøèé ñï³ëüíèé

ä³ëüíèê. Àëãîðèòì çíàõîäèòü ì³í³ìàëüíó ïîðîäæóâàëüíó ìíîæèíó ðîçâ’ÿçê³â

ÑËÎÐ ó ìíîæèí³ N , ÿêà íå çàâæäè çá³ãàºòüñÿ ç áàçèñîì ìíîæèíè âñ³õ ðîçâ’ÿçê³â

ÑËÎÐ. Ñë³ä çàçíà÷èòè, ùî âñ³ àëãîðèòìè ðîçâ’ÿçàííÿ ÑËÐ ó ìíîæèí³ N ³ TSS-àë-

ãîðèòì ó òîìó ÷èñë³ ìàþòü âèñîêó ÷àñîâó ñêëàäí³ñòü [11, 12]. Àëå êîëè TSS-àëãî-

ðèòì çàñòîñîâóþòü äî ÑËÐ, ðîçâ’ÿçêè ÿêèõ øóêàþòü ó ïîë³, òî â³í ìàº

ïîë³íîì³àëüíó îö³íêó ÷àñîâî¿ ñêëàäíîñò³. Öÿ ðîáîòà º ïðîäîâæåííÿì [13].
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