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Àíîòàö³ÿ. Ðîçãëÿíóòî îïòèì³çàö³éíó çàäà÷ó äëÿ òðèãàðìîí³éíîãî ð³âíÿííÿ çà íàÿâíîñò³
ïåâíèõ ãðàíè÷íèõ óìîâ. Âíàñë³äîê öüîãî áóëî ïîáóäîâàíî òðèãàðìîí³éíèé ³íòåãðàë Ïó-
àññîíà ó äåêàðòîâèõ êîîðäèíàòàõ äëÿ âåðõíüî¿ ï³âïëîùèíè. Äîñë³äæåíî àñèìïòîòè÷í³
âëàñòèâîñò³ öüîãî îïåðàòîðà íà êëàñàõ Ë³ïøèöÿ â ð³âíîì³ðí³é ìåòðèö³. Çíàéäåíî òî÷íó
ð³âí³ñòü äëÿ âåðõíüî¿ ìåæ³ â³äõèëåííÿ ôóíêö³é êëàñó Ë³ïøèöÿ â³ä òðèãàðìîí³éíîãî ³íòåã-
ðàëà Ïóàññîíà, âèçíà÷åíîãî â äåêàðòîâèõ êîîðäèíàòàõ äëÿ âåðõíüî¿ ï³âïëîùèíè â ìåò-
ðèö³ ïðîñòîðó C . Çàñâ³ä÷åíî íàÿâí³ñòü çâ’ÿçêó ì³æ ìåòîäàìè òåîð³¿ íàáëèæåíü ³ ïðèíöè-
ïàìè òåîð³¿ îïòèìàëüíèõ ð³øåíü.

Êëþ÷îâ³ ñëîâà: îïòèì³çàö³éíà çàäà÷à, êëàñ ôóíêö³é Ë³ïøèöÿ, ð³âíîì³ðíà ìåòðèêà, òðè-
ãàðìîí³éíèé ³íòåãðàë Ïóàññîíà.

ÏÎÑÒÀÍÎÂÊÀ ÇÀÄÀ×²

Äëÿ åôåêòèâíîãî ðîçâ’ÿçàííÿ çàäà÷ òåîð³¿ îïòèìàëüíèõ ð³øåíü âèíèêàº ïî-

òðåáà â ðîçøèðåíí³ êëàñ³â ôóíêö³é. Òàê, äëÿ ïîøóêó ãëîáàëüíîãî ì³í³ìóìó

äîâ³ëüíî¿ êðèâî¿ ìåòîäîì ïîáóäîâè îïòèìàëüíîãî ïîêðèòòÿ âèõ³äíîãî ³íòåð-

âàëó íåâèçíà÷åíîñò³ [1] çàñòîñîâóþòü óìîâó

| ( ) ( )| | |Q x Q x x x1 2 1 2� � � , (1)

äå Q x( ) — ôóíêö³ÿ, ÿêà ì³í³ì³çóºòüñÿ. Ìíîæèíó òàêèõ ôóíêö³é Q x( ), ùî çà-

äîâîëüíÿº óìîâà (1), íàçèâàþòü êëàñîì ôóíêö³é Ë³ïøèöÿ, ÿêèé ó ö³é ðîáîò³

ïîçíà÷àòèìåìî Lip1.

Òàê, âîäíî÷àñ ò³ëüêè êëàñ³â íåïåðåðâíèõ ôóíêö³é íå âèñòà÷àº ÿê äëÿ ðîçâ’ÿ-

çàííÿ áàãàòîâèì³ðíèõ âàð³àö³éíèõ çàäà÷, òàê ³ äëÿ âèâ÷åííÿ âëàñòèâîñòåé

õâèëüîâèõ ð³âíÿíü ³ ð³âíÿíü ã³äðîäèíàì³êè. Âíàñë³äîê öüîãî ïî÷àëè ðîçãëÿäàòè

äåÿê³ òèïè ë³í³éíèõ ð³âíÿíü ó ÷àñòèííèõ ïîõ³äíèõ n-ãî ïîðÿäêó ç ³íøèõ êëàñ³â

ôóíêö³é (äèâ. [2–6]).

Ó ñâî¿é îñíîâîïîëîæí³é ðîáîò³ [7] Ñîáîëºâ Ñ.Ë. çàïðîâàäèâ óçàãàëüíåí³

ðîçâ’ÿçêè îñíîâíèõ òèï³â ë³í³éíèõ ð³âíÿíü ó ÷àñòèííèõ ïîõ³äíèõ n-ãî ïîðÿäêó

(õâèëüîâå ð³âíÿííÿ, ð³âíÿííÿ Ëàïëàñà, ð³âíÿííÿ òåïëîïðîâ³äíîñò³ òîùî). Ó ö³é

ðîáîò³ óçàãàëüíåí³ ðîçâ’ÿçêè ðîçãëÿäàþòüñÿ ÿê ë³ì³òè êëàñè÷íèõ ð³âíÿíü, äî

òîãî æ ë³ì³òè çàïðîïîíîâàíî â êëàñàõ ³íòåãðîâíèõ ôóíêö³é [8]. Òàêå ðîçøèðåí-

íÿ ïîíÿòü äàº çìîãó ðîçâ’ÿçóâàòè çàäà÷³ ç äîñèòü çàãàëüíèìè ïðàâèìè ÷àñòèíà-

ìè ³ êîåô³ö³ºíòàìè ð³âíÿíü.

Ïîì³æ áàãàòüîõ ð³âíÿíü òàêîãî òèïó îñîáëèâà óâàãà ï³ä ÷àñ ðîçâ’ÿçàííÿ çà-

äà÷ îïòèì³çàö³¿ ïðèä³ëÿºòüñÿ äèôåðåíö³àëüíîìó ð³âíÿííþ øîñòîãî ïîðÿäêó

( )� �2 3 0U (2)

ó ÷àñòèííèõ ïîõ³äíèõ, ÿêå íàçèâàòèìåìî òðèãàðìîí³éíèì ð³âíÿííÿì.

Öÿ ñòàòòÿ ïðèñâÿ÷åíà äîñë³äæåííþ àïðîêñèìàòèâíèõ âëàñòèâîñòåé ðîç-

â’ÿçê³â òðèãàðìîí³éíèõ ð³âíÿíü (2) (çà íàÿâíîñò³ ïåâíèõ ãðàíè÷íèõ óìîâ) íà

êëàñàõ ôóíêö³é Ë³ïøèöÿ.
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