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Àíîòàö³ÿ. Ðîçãëÿíóòî çàäà÷ó òåîð³¿ íàáëèæåííÿ ôóíêö³é ùîäî äîñë³äæåííÿ ë³í³éíèõ ìå-
òîä³â ï³äñóìîâóâàííÿ ðÿä³â Ôóð’º, à ñàìå ïèòàííÿ çíàõîäæåííÿ ñåðåä íèõ îïòèìàëüíèõ
ó òîìó ÷è ³íøîìó ñåíñ³. Äëÿ âèçíà÷åííÿ îïòèìàëüíîãî ïîðÿäêó àïðîêñèìàö³¿ â ðîáîò³
âèð³øåíî äâà âàæëèâèõ ïèòàííÿ: äîâåäåíî, ùî îïåðàòîð Ãàóññà–Âåºðøòðàññà º íàñè÷å-
íèì ìåòîäîì òà çíàéäåíî éîãî ïîðÿäîê íàñè÷åííÿ; ïî-äðóãå, çíàéäåíî êëàñè íàñè÷åííÿ
äëÿ öüîãî ìåòîäó.

Êëþ÷îâ³ ñëîâà: îïòèì³çàö³éí³ âëàñòèâîñò³ ôóíêö³é, îïåðàòîð Ãàóññà–Âåºðøòðàññà, ïîðÿ-
äîê íàñè÷åííÿ, êëàñ íàñè÷åííÿ.

ÂÑÒÓÏ

Ðÿäè Ôóð’º çàâæäè áóëè ïîòóæíèì ³íñòðóìåíòîì äëÿ ðîçâ’ÿçàííÿ áàãàòüîõ
çàäà÷ ïðèêëàäíî¿ ìàòåìàòèêè. Îñîáëèâî âîíè íàáóëè àêòóàëüí³ñòü ï³ä ÷àñ
ìîäåëþâàííÿ [1–6] ð³çíîìàí³òíèõ ïðèðîäíèõ ³ ñîö³àëüíèõ ïðîöåñ³â. Âò³ì ðà-
çîì ³ç ñóìàìè Ôóð’º ÿê ìàòåìàòè÷íîãî àïàðàòó äëÿ ðîçâ’ÿçàííÿ àêòóàëüíèõ
çàäà÷ ñüîãîäåííÿ âñå ÷àñò³øå ñòàëè âèêîðèñòîâóâàòè ³ ³íø³ òðèãîíîìåòðè÷í³
ïîë³íîìè. Âî÷åâèäü, öå ïîâ’ÿçàíî ç òèì, ùî â äåÿêèõ âèïàäêàõ ñóìè Ôóð’º
ðîçãëÿäóâàíî¿ ôóíêö³¿ çá³ãàþòüñÿ ç íåþ äóæå ïîâ³ëüíî àáî ³íêîëè âçàãàë³
ðîçá³ãàþòüñÿ [7]. Áàãàòî ïðèêëàä³â, êîëè ôóíêö³¿, â ÿêèõ ñóìè Ôóð’º º
ðîçá³æíèìè â ïåâíèõ òî÷êàõ, áóëè â³äîì³ ùå Äþáóà–Ðåéìîíäó [7]. Çâ³ñíî, ùî
ôàêò ðîçá³æíîñò³ ðÿä³â Ôóð’º ó äåÿêèõ òî÷êàõ ïî÷àâ íåãàòèâíî ïîçíà÷àòèñÿ ï³ä
÷àñ ðîçâ’ÿçàííÿ áàãàòüîõ çàäà÷ ïðèêëàäíî¿ ìàòåìàòèêè. Öå ñïîíóêàëî äî ïî-
øóê³â ïîáóäîâè ïîñë³äîâíîñòåé íàáëèæóâàíèõ ïîë³íîì³â, ÿê³ á óæå ð³âíîì³ðíî
çá³ãàëèñÿ íà âñüîìó ïðîñòîð³ íåïåðåðâíèõ ôóíêö³é [7]. Âèõîäÿ÷è ç öüîãî íà
îñíîâ³ ÷àñòèííèõ ñóì Ôóð’º áóëè ïîáóäîâàí³ ïîë³íîìè Ôåºðà, Äæåêñîíà, Âàëëå
Ïóññåíà, Ð³ññà, Ñòºêëîâà, Ðîãîçèíñüêîãî òà ³íø³, ÿê³ ð³âíîì³ðíî çá³ãàþòüñÿ äî
áóäü-ÿêî¿ íåïåðåðâíî¿ ïåð³îäè÷íî¿ ôóíêö³¿. Àäæå ö³ ïîë³íîìè ïîáóäîâàí³ çà äî-
ïîìîãîþ ñàìå ÷àñòèííèõ ñóì Ôóð’º, òîìó íå çàâæäè áóëè îïòèìàëüíèìè (äîñ-
êîíàëèìè) ï³ä ÷àñ ðîçâ’ÿçàííÿ ïåâíèõ ïðèêëàäíèõ çàäà÷ [8–11].

Òîìó äëÿ ðîçâ’ÿçàííÿ òàêîãî òèïó çàäà÷ ïî÷àëè âèêîðèñòîâóâàòè íå ò³ëüêè

ïîë³íîìè, ïîáóäîâàí³ íà ÷àñòèííèõ ñóìàõ Ôóð’º, à é îïåðàòîðè, ÿê³ ïîáóäîâàí³

çà äîïîìîãîþ ïðÿìîêóòíèõ �-ìåòîä³â [12] ï³äñóìîâóâàííÿ ðÿä³â Ôóð’º. Äî òà-

êèõ îïåðàòîð³â íàëåæàòü îïåðàòîðè Àáåëÿ–Ïóàññîíà [13], á³ãàðìîí³éí³ òà òðè-

ãàðìîí³éí³ îïåðàòîðè Ïóàññîíà [14–18], à òàêîæ îïåðàòîðè Ãàóññà–Âåºðøòðàñ-

ñà [19, 20]. Àëå îñòàíí³ îïåðàòîðè º íàéìåíø äîñë³äæåíèìè íà â³äì³íó â³ä çà-

çíà÷åíèõ âèùå ñàìå ñòîñîâíî ïðèêëàäíî¿ ìàòåìàòèêè. Òîìó ìåòà ö³º¿ ðîáîòè —

âèÿâèòè äåÿê³ îïòèì³çàö³éí³ âëàñòèâîñò³ îïåðàòîð³â Ãàóññà–Âåºðøòðàññà.

ÎÏÅÐÀÒÎÐ ÃÀÓÑÑÀ–ÂÅªÐØÒÐÀÑÑÀ ßÊ Ë²Í²ÉÍÈÉ ÌÅÒÎÄ
Ï²ÄÑÓÌÎÂÓÂÀÍÍß ÐßÄ²Â ÔÓÐ’ª

Òåîð³þ íàáëèæåííÿ ôóíêö³é ìîæíà ðîçãëÿäàòè ÿê îäèí ³ç ³íñòðóìåíò³â ðîç-

â’ÿçàííÿ áàãàòüîõ çàäà÷ ñèñòåìíîãî àíàë³çó [21–24], òà àêòóàëüíèì çàëè-

øàºòüñÿ äîñë³äæåííÿ ð³çíîìàí³òíèõ ìåòîä³â ï³äñóìîâóâàííÿ ðÿä³â Ôóð’º.
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