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ЕРГОДИЧНІСТЬ РОЗВ’ЯЗКУ СТОХАСТИЧНОГО
ДИФЕРЕНЦІАЛЬНОГО РІВНЯННЯ З ШУМОМ ЛЕВІ1

Анотація. У статті дослідже но ер го дичність у повній варіації роз в’язків X t  сто хас тич но -
го ди фе ренціаль но го рівнян ня з не об ме же ни ми коефіцієнта ми, ке ро ва но го про це сом Леві, 
а та кож опи са но швидкість збіжності до відповідної інваріан тної міри. Те о ре тичні ре -
зуль та ти проілюс тро ва но при кла да ми.

Клю чові сло ва: ер го дичність, сто хас тичні ди фе ренціальні рівнян ня з шу мом Леві, кри -
терій Ля пу но ва, функція Ля пу но ва.

1. ПОСТАНОВКА ЗАДАЧІ

Не хай Z — про цес Леві в  d . Поз на чи мо  ( , )du ds  його ви пад ко ву пу а со -

нівську міру, ( )du ds — її ком пен са тор, та роз гля не мо сто хас тич не ди фе рен -
ціаль не рівнян ня (СДР) в інтег ральній формі з шу мом Z
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де ( ): , ( , ):         d d d d dk  — деякі вимірні функції.

При пус ка ти ме мо, що (1) має (слаб кий або силь ний) роз в’я зок, який є силь -
ним про це сом Мар ко ва; відповідні умо ви на ве де но в [1] або [2]. 

Мож на по ка за ти, що для довільної функції з про сто ру C d
0
2 ( )  двічі не пе -

рер вно ди фе ренційов них функцій з ком пак тним носієм про цес
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є мар тин га лом (див. [1]). Область виз на чен ня L може бути роз ши ре на (див., на -

прик лад, до ве ден ня фор му ли Іто [2, 3]) до C d2 ( ) . На зи ва ти ме мо ( , ( )) C d2 
роз ши ре ним ге не ра то ром напівгру пи ( )Pt t0 , P f x f Xt

x
t( ) ( )  . 
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